
PROBLÈME 2 :

La suite (un) (suite de Fibonacci) est définie par

u0 = 1 ; u1 = 1 et ∀n ∈ IN un+2 = un+1 + un .

1. Montrer que la suite (un) est croissante.
2. Montrer que un ≥ n pour tout n ∈ IN. Que peut-on en déduire pour lim

n→+∞
un ?

3. Démontrer que

∀n ∈ IN unun+2 − u2
n+1 = (−1)n .

4. Pour tout entier naturel n, on pose vn =
un+1

un
, puis xn = v2n et yn = v2n+1.

a. Démontrer la relation vn+1 = 1 +
1
vn

pour tout entier naturel n.

b. Démontrer la relation vn+2 − vn =
(−1)n

unun+2
pour tout n ∈ IN.

c. En déduire que les suites (xn) et (yn) sont adjacentes.
d. En déduire que la suite (vn) converge. Quelle est sa limite ?


