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Prof : Nedra Moalla

Exercice 1 Déterminer un équivalent simple
sutvantes :
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Exercice 2 Déterminer des équivalents des, fonctig
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Monlrer que [ est de classe C™ el que pour tout n € N, f(M(0) = 0.

Exercice 4 On considére une application f : R — R de classe C? telle

que [ et f" soient bornées.

On pose alors My = sup | f(x)| et My = sup | f"(z)].
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On se propose de montrer que [’ est alors bornée sur R et d’ établir une

magoration de My = sup |f(x)| Uaide de My et Ms.
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1. Justifier que pour tout v € R et tout h # 0 :
20/ (2) = (f(@ + h) = f(& = h)| < Mah?
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3. Conclureque [’ est bornée et que M; <

2. Déduire que |f'(z)| <
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Exercice 5 Calculer les primitives des fonctions suivantes :
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f(x) = sin(z) ih(ﬂ?)

6. f(z)=a2? ln(1 —_i_ i)

Exercice 6
)" :

1. A Vaide du In, montrer que pour tout (T1,...,2,) €

X1 + oo _'_ Tn
—
2. Montrer que pour tout n € N, In(n!) > nln 2.
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3. En déduire que pour tout (x4, ...

Exercice 7 En se servant de f : ur tout

n € N*, et tous (ai,...,a,), (b1, ...
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Exercice 8 (Inégalités de Holder ¢
Soit p,q > 1 tels que %—I—% =1.

que pour tout (a,b) € (R%)?,
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1. En considérant la fonction In, mon
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2. En déduire Uinégalité de Hélder, pour (ai,...,a,) € (R%)" et

(b1,...,by) € (RY)" -
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3. En majorant les dewg somMges
k)p_lak et Z(ak + bk)p_lbk,

égalité de Minkowski :
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1. Soit f :]a,b] — R de classe C*. Montrer que
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Exercice 9 (Lemme de Riemann-Lebesgue)
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2. a) Soit [ :[a,b] — R une fonction en escalier. Montrer que
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/bf(t)e“t dt =0

b) Déduire que si f : [a,b] — R est une fonction continue par
morceauz, alors
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