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Correction

1) La régle de D'Alembert.
2)Si lim !
Y m—+oo | u,

par exemple, la série E diverge et Z — converge et les deux séries

n>1 n>l
vérifient lLim |—tlf = 1.
n—+oc Uy
3)a)Ona:A<0 etM—1~—é.
Un n
D'od A& partir d'un certain rang, u.,_.,. -1>0.

Ainsi, il existe np € N tel que, Vn>no

Un4l
U,

>l

Alors la suite (un)n>n, €St strictement croissante.
b) On a (up)n>n, €st strictement croissante, d'oit Vn > ngs u,? ¥ u,))

Ce qui montre que » E&m u, # 0, alors ;0 Uy
n2

) 1
4)Soxtv,.=n—?
) =(

vﬂ+l = (

- n+1)_ﬁ
Un n+1

Un+1 o Un+1
Up Un

5)Soit A\>1et3 €Rtelquel <f &/}
) Up + 1 Un+1 B =
a) D'aprés D & g <0

Alors 3 n; € N telle que V n > n,,
b) Soit n > n; + 1

Unt+1 _ Un+l

£

Un Un

= 1, on peut rien dire sur la nature de la séric z Uy,

n>0

»

N

.__S —_—

Uk ko A

.

'-m) Uny

n~-1 n-1
Alors [ =t - —«..u"mé 0 < un S tn =L,

k=1
la série Z U, converge et par suite

1
Comme v, = —; avec 8 , alo
L n21

la série E U, cOnv r‘ge\g
n>0 °

6) Pour 0 < ATlKon 0jsit 3 €ERtelleque A<B8< 1.
ménfe, raisonpemernit J{uo 3)a) il existe une constante C > 0 et ny € N

telle queyn > > C’nl
"CGamme alors la série Z — diverge ct par suite la série Z Up
\ n21 n>0
divczg
’ 2.4...(2n)
Ta) Kl Un = g5 @n+ 1)
0n 8 S0 = 8 ntal
Alors on écrit
Un+‘. o 1 +% 1 3 ]
Un 1+2 (Lol 5)
1 3 1
= Sl — s
1 1
=1]1- E;l- + O(-r;)

1
D’aprés la régle de Duhamel la série Z U, diverge, puisque A = 5 <1

25

n>0
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D’aprés Duhmel la série diverge car A = % <1

C)Q¢Z, a"=aa-—1 .'.ﬂa-n+l.
An+1 =Ia—nl_ n-al n-a
an n+1 n+1| n+1l
« 1
=(]1— — L2 !
(1-2)1+-)
a 1 1
(1-2) n+°‘n”
a+1

Ora¢Z=>a+1;é0eta+17é1

D’ot alors la série Za,, est convergesiao+1>,1 &

n>0
8)a) La série Z diverge et la série Z

o1 1t n>2
converge(voir exercice série de Bertrand).
Partie II.

n(Logn)?’

¢>

O

On suppose dans cette partie que —U- =1-14 0(:4)
On pose

U, = NUu,
vy +1 (n+1) Un+1)
vn n §

\\1
1
D°&9+1 1

C.E\;Vg—} i
In ( )=‘6(?B:2 a;ﬁ. ~—;12-+a-l-) = -.',
s 1
Or ln l@q— onverge

%u Ja nezZln( n 't 1) = Z(ln(v + 1)) — In(V;,) converge.

n>0 n0
2) Daprés ce qui precéde, on déduit que la suite (In(V},)), converge

vers une limite notée [ et parsuite, lim V, =¢ #0
n—s+oc

)On en déduit V, = nU, ~ €, alors U, ~ %

Par conséquent la série Z U, diverge puiqgsue la série Z diverge.

n>0 n>0

3) On i —1—l+§i+o( )_1—l+0(—)

bn \/H—z 8n

Ce qui montre que la série Z b, diverge.

n>0

2q

Scanned with CamScanner


https://v3.camscanner.com/user/download

