Montrer que A ct 7o sont dceux normes sur I°.
\ ,LA i
Exercice 2 © VOme de Helden
Soient n € N*, p €]1,+0o0[, ¢ = 1_»—Ll ('l, ki lq =1).
1) Montrer que V(a,b) € (R*)2, ab < %a” + ‘l‘b".

On note |[[.||,, : R® — R 'application définie par :

V(xy, T2, i yzi) € R (@215 zn)llp = (Z \;nk\P)%»
k=1

et de méme pour ||.||,.
2) Montrer que, pour tout (z,y) € (R")? :

n
ca) [ Dk [ lzllpllyllg ot (21,0 Ta) = T €t (Y1, Yn) = -
k=1

b) |lx + yllp < Izl + llyllp-
( Indication : On pourra utiliser l'inégalité |a + b|P < |a + blP " a| + \a + blP HbY)).
3) En déduire que |.||, est une norme sur R*, appelée norme de Holder.

4) Montrer que ||.|l, ~ ||.llc, puis déduire que pour tout z € ", 1)\_’:r}rmm\\:1:\\1, = Nl
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