Problemes
Série de fonctions

Probléme 1

+o0 :
- N (._].)71
. I) On considére g(z) = E ——— z>0.
£ nl (z +n)

1) Justifier que g est définie sur IR’ et déterminer le signe de g.

2) Calculer g(1).

3) Montrer que g est continue sur IR} .

4) Montrer que g est de classe C*, puis déterminer le signe de g’ et de g".
+00 5

- 5)a) Montrer que la fonction f définie par :j flz) = ; ;z—&#n_)

sur IR,. e

b) En déduire un équivalent de g quand z-tend vers 0. -
. _ _ 1
6) a) Montrer que Vz > 0, g(z + 1) — zg(z) = —-.

b) Retrouver la valeur de g(1) et calculer g(2).
7) 2) Montrer que Vz >0, 0< (z—1)g(z) < %.

b) En déduire la limite de g quand z tend vers +oo. :
-8) Déterminer un équivalent de g quand z tend vers +oo. =

est continue

II) Soit z > 1, on pose @, la fonction définie sur IRy par : ®,(u) = u* e ™.

1
1) a) Calculer pour n € IN, / 2= gy S
0
1
b) Montrer que Vz > 1, g(z) = / o1~ du.
- Jo

1
2) Calculer / cos((z + n)mt) dt.
0
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